1. IMPLICITNI FUNKCE

Véta 1.1. (O INVERzI) Bud'te splnény tyto predpoklady
(i) g: E — E, spojité na okoli yg € E,
(ii) existuje ¢’ na okoli yo spojitd v yo,
(iii) ¢'(zo) je reguldrni,
(iv) g(yo) = zo.
Potom existuje H,, a Hy, tak, ze (Vx € Hy,)(F1y € Hy,)(x = g(y)). Tj. na H,, existuje g~' a
plati, ze (g7 1) (z0) = (¢’ (v0)) " .
Véta 1.2. (O IMPLICITNICH FUNKCICH) Necht @ : R™t™ — R™ a

(1) El('r07y0): (b(x(h Z/O) = @7

(ii) @ je spojité na okolf (zo,yo),
(iii) %3 existuje na okoli (xg,yo) a je spojitd v (zo,yo),

(iv) g—i(xo,yo) je reguldrni.
Pak

(3Ha,, Hy,)(Vo € Hy,)(Fry € Hy,)(2()z,y) = ©.

Vzniknuvsi funkee (oznaéme ji Y = Y (2)) je spojitd na H,,. Pokud @’ existuje na okoli (zo,yo)
pak i Y’ existuje na H,,.

Priklad 1.1. Méjme zadanou mnoZinu bodu spliiujicich vztah v+ vy + 2z = €*, kdex +y > 1 a
z > 0. Ptame se, zda existuje zdvislost z = z(x,y).

Piiklad 1.2. Mdme zaddno ® : R* — R? po slozkdch takto:

(2, y,u,v) = x4+ y* + u

—u—v=0,
O (x,y,u,v) =2° =3y +u—20+4=0.
Ezistuji zdvislosti uw = u(x,y) a v =v(x,y)?
Piiklad 1.3. Je zaddn vztah y — esiny = x, kde € € (0,1). Existuje zdvislost y = y(x)?
Poznamka 1.1. Véta o inverzi zarucuje lokédlni invertovatelnost. Nic vic.

Piiklad 1.4. Je zaddna F : R?2 — R? vztahem
x? + y2
F(may)_<x2_y2 ’
kde x,y > 0. Existuje F~1?

1.1. Extrémy implicitné zadanych funkci. V nésledujicich piikladech vyuzijeme védomosti
nabytych o implicitnich funkcich jakozto i minulého semestru.

Piiklad 1.5. (Démidovi¢ 3651.) Najdéte extrémy funkce z = z(x,y) implicitné definované vzta-
hem

4yt 22— —yz4+20+2y+22—2=0.
Piiklad 1.6. (Démidovic¢ 3652.) Najdéte extrémy funkce z = z(x,y) implicitné definované vzta-
hem

P4y 4+ -z —yz+20+2y+22—2=0.

Piiklad 1.7. (Démidovi¢ 3653.) Najdéte extrémy funkce z = z(x,y) implicitné definované vzta-
hem
(1,2 +y2 +2,2)2 _ a2(x2 +y2 o 22).
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